Zadania powtérzeniowe do II sprawdzianu z MATEMATYKI 3 (Caltki wielokrotne)
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1. Oblicz catki podwojne: a) [[(z% + y)dzdy, gdzie G : { y-°

G y =z

b) [[(2z + y)dzdy, gdzie G : y=0 c) [[(x + 6y)dxdy, gdzie G : { y = bz

G — G —

z=0 r=1
y =

d) [[(z + cos(z + y))dzdy, gdzie G : y = 2 -z e) [[(2? + y?)dxdy, gdzie G : 1 < 22 +y? < 2

G =0 G

<z?2+y%2<3 — 2

) [[(x + 3y)dxdy, gdzie G : y <0 g) [[(z%y + x)dzdy, gdzie G : { v=

G G y=x+2

<0
x>0 T <2

h) [f(2?y)dzdy, gdzie G: { y<2—=x i) ff(‘%)dxdy, gdzie G:{ y<zx

G y>1-— %x G zy > 1

z20 4< 2?2 +92<9

j) [[(cos(x + y))dzdy, gdzie G : § y>=x k) [[(xeY + 3y? — 1)dady, gdzie G : y <0

G y <II ¢ x>0

< 2 2 < < 2 2 <

) [[(3z — y)dxdy gdzie G : 2sairyisd m) [[(x 4+ by)dzdy, gdzie G : ISy <6

G Yy < 0 G X < 0

. ] 1<x2—|—y2<5 . ) 1<x2—|—y2<8

n) (f;f(y 3z)dxdy, gdzie G : { £ <0,y <z 0) éf(2x+4y)dxdy gdzie G : Y <0 —2>y
p) [[(3 — zy)dxdy gdzie G tréjkat o wierzchotkach: (2,2), (1,1), (0,2)

G
q) [J(1+y¥x)dedy gdzie G tréjkat o wierzchotkach: (1,3), (2,2), (1,1)
G
[f(1 = 223y)dxdy gdzie G tréjkat o wierzcholkach: (0, 1), (0,—1), (2,0)
( )

r)
) ’ (27 _1)7 (27 1)

G
s) [[(1 — 5x2y)dzdy gdzie G tréjkat o wierzchotkach: (0,0
G

z20,y>20,2>0

. . e 1 . .
2. Oblicz calki potréjne: a) fvff(i(lﬂﬂﬂp)dxdydz, gdzie V : ctytz<l
. x>0 : ] z2<1
b) gf(z)dafdydz, gdzie V : { 2?42 < c) gf(z)dxdydz, gdzie V : { 2> 0?4y
x2>20,y>20,220 220
d) [[[(z)dzdydz, gdzie V : y <4 e) [[[(1+4 2%+ y?)dwdydz, gdzie V : z2<2
v r+2<3 v 22+ <4
<
. >0,y>0,2>0 sz<l
£) [[[(2)dzdydz, gdzie V : g) [[[(x +y+ z)dxdydz, gdzie V : 0 <y<l1
v r+y+2<1 v 0<»<1
9 . ) z2>0 . ) >0,y>0,220
h) gf(ac z)dxdydz, gdzie V : { 2?4 22 <9 i) gf(l + z)dzdydz, V : { 4?22 s

. . x>0y 0,2z < B 220,y>20,220
J)f‘/[f(1+y)dxdydz,v.{ " —I—y2<z fffx y)dadydz, V { rty+2<1



> /22 + y? 1<z +2+22<4
3. Oblicz objetos¢ bryly ograniczonej powierzchniami: a) V' : g vy b)V: STAY S

6—2z<a?+y? ' z,y,220
T+ 2y 2, .2 2, .2 ? +y* <4
< <
) Vil z2<2?+y+1 d)V:{xi—z4 ‘ e)V:{x2x++2y+223i4 f) V. z<xy
r,y,2>0 h Y h z,y,2>0
2,2
2, .2 T +y <1 2,2 PR
Ty <4—z 5 9 . zzat+y . zzNre+y
: : < : :
g)V.{ >0 h)V z Zﬂ;gy % 224y 4 22 < 12 v 1< 12— g2 — 42
22+ <1 2?2 +12 <1 2>\ a2+ 92 2> 12+ y?
k)V: z > 2% 92 HV: 2222 mV:i{ 9—a2—y2>2 n)V: z2<4
22+ +22<9 2 <8 —a? —y? 22+ <1 2+ <1
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